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Problema 1

Se considerd un grup (G,-) si f,g:Z — G morfisme de la grupul (Z,+) in grupul (G,-), cu
proprietatea cd existd doud numere intregi a si b, prime intre ele, astfel incat f (a)=g(a)
sif(b)=g(b). Aratatica f=g.

Problema 2

b
a) Fie 0<a <b si o functie derivabild f:[a,b] > R, cujf(x)dx =bf (a)—af (b).
Aratati ¢ existd ¢ €(a,b) cu f'(c)=0.
1
b) Dati un exemplu de functie derivabila f: [—1,1] —->R cujf(x)dx = f(—1)+f(1)
-1

si f"(x)#0 pentru oricex € [-1,1].
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Problema 3

Fie (M,-) un monoid finit cu cel putin doud elemente. Ardtati ca urmatoarele afirmatii sunt

echivalente:

a) existd n € N astfel incat @”" # a, oricare ar fi a € M , a # e , unde ¢ este elementul neutru
al monoidului.

b) (M,-) este grup.
Problema 4

Fie f :[1,00) - R o functie integrabila pe orice interval [a,b] = [1,00)si sirul (a,)

n=2">

cua,=— | S, Stiind ca lim £ (x) =1, calculati lima, .
Inn X X—0 n—o

1

Nota: Timp de lucru 3 ore.
Fiecare problema este notata cu 22,5 de puncte, punctajul maxim posibil fiind 100 puncte, din
care 10 puncte sunt din oficiu.



